تمارين محلولة:الدوال اللوغاريتمية 
المستوى : الثانية باك علوم فيزيائية وعلوم الحياة 
والأرض والعلوم الزراعية 


تمرين 1 :حدد مجموعة تعريف كل من الدوال التالية: 
1 اماج ع:ر 2 بعر h:x 6 g:x‏ 
26 


اجويك :1) (1+ »)1= )x(‏ ۶ يعني (1<0+/ اعم - ,5( 

1<0+2# ج x×<-1‏ ومنة ]+,1-[= ,م 

2 [3+2- ل داع 

D, ={xe R/x? - 3: + 2 < 0| يعني‎ 

x” -3x+2‏ نبحث عن الجذور 

A=b -4ac=(-3) -4<2<1=9-8=1<0 

بما أن 0 < ۸ فان لثلاثية الحدود جذرين هما: 
24 2 


X= 
2 26 xX 
3-1 2 3+1 4 
0 221 2 0 271 2 


نحدد جدول الاشارة : 


ومن : [مم+,2[ ن]1:,-م]| - D‏ 


5 


D, ={xe R/x > 0e1 1 x )م يعني }0 ع‎ G3 
X 


0=[ يعني 1ہ[= ×م! يعني 1= ×ومنھ : ٠]‏ +;1[ں ]0:1[ = D,‏ 
تمرين2: حل في 8 المعادلات و المتراجحات التالية : 
In(3x-1) = In(5x-10)(2 In(x—-2)=0(1‏ 
In(x-1)>0(G‏ 

In(x—-1)= 0(1 : أجوبة‎ 

المرحلة 1:هذه المعادلة معرفة إذا وفقط إذا كان: 0 < 2-× 
يعني إذا كان: 2 < × اذن : ]مم+:2[ - بم 

المرحلة 2ء حل المعادلة: 

In(x—-2) = In(1) يعني‎ In(x-2)=0 

يعني 2-2-1 يعني (7 ع36=× ومنه (13- 5 

In(3x-1) = In (5x -10) 2 

المرحلة 1ء هذه المعادلة معرفة إذا وفقط إذا كان: 0 < 10-×5و 
0< 31 

يعني إذا كان: 2 < × وح < اذن : D, = Î‏ 

المرحلة 2ء حل المعادلة: 

(10- ×5) "1= (32-1)م7 يعني 10-×1=5-×3 


1 الأستاذ: نجيب عثماني 


يعني 9- - ×2- يعني 26د ومنه - 5 


In(2x-6)> 0(3 

المرحلة 1: هذه المتراجحة معرفة إذا وفقط إذا كان: 0 < 2-6 
يعني إذا كان: 3 < × اذن : ]م34[ = ,م 

المرحلة 2, حل المتراجحة: 

0 < (2-6)+7 يعني 1م[ < (11)2-6 


| | ” ٠ش‏ 
يعني 1 < 2-6 يعني > < بر د يعني i‏ 
: 2 2 


ومنه إ0 ا | - و يعني :]دو 
تمرين3: حل في 12 المعادلات التالية : 
In(2x) = n(x + 1) (2 In(2x-1)-In(1-x) =0(1‏ 
أجوبة :1) 0 = (× -1) 1۸ -(1-:1)2. 
المرحلة 1 هذه المعادلة معرفة إذا وفقط إذا كان: 0 <1-×2و 
1-x >0‏ 
يعني إذا كان: 2 و1 >:*اذن : بذ - D‏ 

E 2‏ 
المرحلة 2 حل المعادلة: 
0= ( -1)م1 -(2-1)م] يعني ( -n)1ہ]1=‏ (2-1 )11 

2 ا 

يعلي 2-1-1-1 يعلي 32-2 يعلي م ومده 8 ک0 
In(2x) =in(# +102‏ 
هذه المعادلة معرفة إذا وفقط إذا كان: 0 < 2 و0 < 1+ ”×يعني 
اذا کان: 0 < × ادن : D, = |0; +o]‏ 
ليكن × من |]+;0] :1+ 2x = x”‏ بج )1+ .In (2x) = In (x?‏ 
x=1e D, + (x-1) -0 . x -2x+1=0‏ 
إذن مجموعة حلول المعادلة. (£) هي: (11- 5 
تمرين4: حل في #] المتراجحة : 0 > In(x-1)-In(3x+1)‏ 
الجواب: المرحلة 1ء هذه المتراجحة معرفة اذا وفقط إذا كان: 
1<0-,و32+1<0أي 1< :2 دير يعني 1 < × 

3 


المرحلة 2,حل المتراجحة: ليكن :رمن +٠]‏ :1[ 
In (3x +1)‏ > (1-عر)م] ب 0 > In(x-1)-1In(3x+1)‏ 


72-1>32+1 جه 2-> 2x‏ جه 1- < نر 
إذن: ]+1[ م ]مم+:1-] = وأي . ]+1[ = و 


تمرين5: إذا علمت أن 0,7 = (2) ۸ / و 3(=1,1) ۸ / تمرين7:حل في 1 المعادلة و المتراجحة التالية: 


.In(2x+5) +in(x+1) >14)2 Irx+In(x-1)-In2=In3(1 1! 2)72( ,11۸)8( , 11 )4( , 1 فاحسب ما يلي: (6) م‎ 
يعني‎ ]nx +n) x-1(-[n2= 3)1: الأجوبة‎ 

Inx+In(x-1) يعني 13+ 12ح‎ I +In(x-1) -12+-3 قات شوك‎ 1n (2) ; 1 6 ١ a3) 

ARID ED. In (12%3)‏ المرلخل" 1 هذه المعادلة ر إذا وفقط إذا كان: 0 < ×و0 <1- 
1 : يعني إذا كان: 0 < × و1 < ×ادن : ]مم+:1[ - 

دما 81+13 B=‏ المرحلة 2 حل المعادلة: 

In(x(x-1) =] „6 يعني‎ ]nx +n) 1:-1( -112+--3 37 7 

c=In( 2+1) +In(N2-‏ و جا ل ا ا 


أجوبة : 2 2 

-4<1x(-6) -1+24-25<0‏ “(1-)-موه- A=P‏ 
118+ 0,7 > (3)ه 1+(12)2-(2)23 1 > (2)6 1 | بما أن 0 < ۸ فان هذه المعادلة تقيل حلين هما 
n )2( = 20,7 -4‏ 21 - (*2)ه 1 - (22)ه ‏ - (4)ه! | 25+(-)-_ و 0-25 )- _ 

ورم ير سا 

= س يما أن : . د فان ٠‏ 
n )2x2<2( =1 12°) =31 (2) = 30,7 = 1‏ 1= (8) ر أ 3 ولخد يد مش ان : إا[ ع2 يد لل : [13- 5 
In(2x-5)+In(x +1) > 4 (2‏ 
المرحلة 1ء هذه المتراجحة معرفة اذا وفقط إذا كان: 


1n(72)= In(3)+1n(7?) =21 n(3)+31 n(2) 
> ی‎ a × <-1| <1+عرو22-5<0أي‎ (0 
ST 1 n(72) =2x1,1+3<0,7 = 2,2+2,1-3 
5. : منه‎ 3 
41 - اب‎ 7 In | - 10 )3(-18)2( -1,1-0,7 -4 و‎ 


المرحلة 2ر حل المتراجحة: ليكن من ب 
2 


In((2x-5)(x+1)) < [n4 ج>‎ In(2x-5)+Iin(x+1) < In4 
210-31-9 > 0 ج 4 > (22-5()2+1) ج‎ 
A=b (ه-)»9-4»2-مو4-‎ -9+72-<0 n (3/2) (2.)هل+ (3)ها-‎ =1,1+ 1n (2) - 1+ رت‎ 1+0,35 = 1,45 
بما أن 0 < ۸ فان هذه المعادلة تقبل حلين هما‎ 

3 3-9 و‎ 3+9 | AMA) = ان( )نص‎ 3 =2 n3 

3 کے روا لخت حابر يعني3- ةق ع 


In 0 --2)2(---7 
2)02) 


In(¥6) = n (6) = 21,8 -9 


درم 7 7 
1111412 )123( 


) 2—2( 22|( 1= تاحمل ( )22( = اسداس ادمحم 


عمسم !ةد 212( af‏ 


ين 8: بين أن ۰ م>- = 711/ lim‏ 


1 1 1 4 1 
0م‎ B=] le a عر ل‎ In == 1,3 + 3رر|‎ -3 
1 27 4 2 e 2 
X = — هھ‎ ES اب:‎ ٠ 
7 Gri anl 
× ی٣ جے‎ x +4 0 ف‎ - |, 1+ 13x1 1-5 
. - 13 2 — lm = 0ه = | س‎ 201 201 1 1 
E imn (|= lim In X = )اده - لما‎ +1 +f 2-1 = (2+1 «(2-1 


lim [nx = ممد‎ :Ù 


0 c=1n((¥2+1)(N2-1) = 


2 2015 
0/2 f -20151)1( =2015<0 =0 


lim 2ln(x)+1 Û: تمرين9: احسب النهايات التالية‎ Ed 
lim(lr? (x) nx) 03 im 3 ا التلق زر‎ B=1n(0,01)-1n (1000) +In (10°) )2 4 (5)ها- (3)ها‎ +1n(15) (1 
lim In” (x) + Inx (6 E Inx(5 -(3)ما- (ذ1 )مل )5( -(3 )ماحم‎ )5(+1١)3<©( )1 الجواب:‎ 

EG الأجوبة‎ A=1n(3)-1n(5)+In3+1n5=21n(3) =In (3) =1n(9) 
lim In (2 3 )ماح :10 |ما- “10 )مادم د ے 1+ )2 رن شكل غير محدد لأن : ہ+‎ 10" =-21n(10) -31n(10) +61n(10) 
00 oe 8 =1n(10)=1n(2x5)=1In2+In5 


2 الأستاذ: نجيب عثماني 


li - lim 2+ =2+0= 2(2 
x4 عم[‎ ×+ nx X3+ 
lim In (x )= لأن : مه‎ E 
× ج‎ x20" [N XxX 6 
limin” زعد)‎ —Inx = limin’ (x) -Inx = liminx(In(x) -1[ = 410 (4 


lim In (x)-1= +o ف‎ lim In(x )= لان : م‎ 


X3+ 


X 


ماو ممبجير X‏ +× 


100(5 | كد دون ع[ توطنا لأن 0 و 


11111 x = +o 


X3+ 


lim In” (x) + Inx = lim Inx (In (x) + 1( = +0 (6 


+ + 


x40 x40 


lim ما‎ (x) +1= eo 3 lim In (x ( - 6 : لأن‎ 

In (e )s In (e) )1 تمرين10: أحسب:‎ 

2) حل في #] المعادلة التالية : المعادلة In(x)=7‏ 

الأجوبة :1) (1)7- 7 و3-[5م) ما 

<< 2 

7=( )1 يعني (ع)م71 - ()م1 يعني /ع-ح × 

5-1 

تمرين 11:أحسب وبسط : 

]سددز) مسرت )سدم (e )+1n(ee)= (e)‏ مهد م 
=n(ê) (e)‏ 


الجواب: 0()1)ما- (ء)ہا4+()21۸- 1 
1-7--41 +21 - م 

B =21n( Ne )+In(ee | e”) =2 ln(e) +Ine +In( e | -29n(e) 
B =1n(e)+ne + >ln(e)-31n(e) =-1+1+-3 2-1 
تمرين12: حل في 8 المعادلات التالية:‎ 


2(lnx) +Inx-6=0 (2 ln(2x-1) - (1‏ 
الجواب:1) <= (1- ۸)2 
المرحلة 1 هذه المعادلة معرفة اذا وفقط إذا كان: 0 <1-×2 
E‏ 1 
2 كان 
المرحلة 2 حل المعادلة: 


3 
جه In(2x-1)‏ ی )1 = )2-1( يعدي |= سحاو 


1 


يعني 2ع = 1- ×2 يعني [.) = 2-1 يعني 


2(Inx) +Inx-6=0 (2 

هذه المعادلة معرفة إذا وفقط إذا كان: 0 < × 

نضع : × = م[ والمعادلة تصبح :6-0- + 212 
1+48-49<0-<عو4- A=PÞ‏ 

بما أن 0 < ۸ فان هذه المعادلة تقبل حلين هما: 


3 الأستاذ: نجيب عثماني 


7 ہر و 1-49 ر يعني 3 هر و 2= ,× 
2x2 2x4‏ 2 


3 
دم[ يعني 2ع = × و €= ,× 


6 ومنه : ل 2 
e‏ 


يعني <= بدا و 2 


يعني ملع - (e)‏ = 2 3 ا 


6 


ر 5 اسفن 8 3752 وا ك2 311 
ك0 3= برما-: م21 


00 2-1 الجواب.‎ 
2Inx-lny=342 

نجمع المعادلتين طرف لطرف فنجد : 

5101-5 يعني 1 = 10 يعني 0-106[ يعني © = × 

نعوض ع = × في المعادلة الآولى فنجد : 2 = ر م[ + 3106 


يعني 2-3= ره[ يعني 1-= رم يعني 1م = ر يعني + د ر 
6 
1 ()- 9 
ومله € 
تمرين 14 أحسب النهايات التالية: 
3 : 

lim2x—x Inx (3 limx* log x (2 im + ne |(1 

x40 x40 ENA 


× = ضع : ل‎ lim x(ln(x)) (5 


x40 


imn (1+ 1ُ (4 


E الأجوبة‎ 


1 1ع +1 . 1 م 
lim - + [nx = |i = —‏ 
X‏ “لجر 


x40 


lim xlnx = 0 لان‎ 


“لجر 


log x = 0(2‏ “بر ووز[ حسب الخاصية : 0 = يمر ”عر ونا 


+ + 


x40 x40 


im ain(1 + 1 TE 


و 


x40 


نضع : 1 × + جد بر جه 07 ج × 
X‏ 


In(1+X) 5 


X40 


lim xln 1 + 1 > it Ml + X)=lim 
056 o X 0 


lim Inx = لان: ممه‎ 


×+ 


× = نضع : ل‎ lim x(ln(x)) )5 


× = × جه (x)‏ - 2 ج ×= 2× 

0 جعررجه 40 × 

limx(ln())’ =limX? (n(x?)) =lim X? (2InX) =lim4X? (ln) 
lim xlnx = 0" ن‎ im x(n( 3 = 4lim( 06لا‎ - 4x0 =0 


x40 


تمرين15:أحسب (×) في كل حالة من الحالات التالية: 
f(x)=%-Inx‏ و f(x)=xlnx‏ و (x)=In(1+#7)‏ 
الأحوية :2-21 ما وروت رودت كرو 

X 


1 )2( 


- (xlnz) nO EMS REI 
1 


4 


10 ) = (n (1+ 4 


1+ x 1+ “د‎ 


تمرين16:حدد الدوال الأصلية للدالة م على المجال 7 في كل حالة د اد 001 
ف 


من الحالتين التاليتين: 
ر 1. حدد الأعداد الحقيقية 4و ظ بحيث: 

1=R; f (x)= .[ 

b xX E2 
Vxe [+o] ;f (x) =a+— 1 2 

1-1 1= [0:1]:7 (x)= ° 

2 2. استنتج الدوال الأصلية للدالة ۶ على المجال أمع+ب:1 
الأجوبة و ورين 11+2 eS‏ 

ل رار حدد الدالة الأصلية /ر للدالة f‏ بحيث 2(=0) ۴ 


5 "50  c R اذن : ا حيث:‎ 
+ 0 ط+لاستاه_‎ _ax-a+b اجوبه بل‎ F (x) = 1| + 2|+k 


xX +2>0 : لأن‎ F(x) - Lin(x* +2(+ يعني‎ 
X= E ا‎ 4 
) 1-1 1 0 
a=2 1 x)= 1 X (Inx) (2 


ME > [nx 
ke R حيث:‎ F )x( = اذن : ۸ + إدمازما‎ 


تمرين17: نعتبر الدالة ۴ المعرفةب: _ اتك( / 


نجد أن : تید اذن :2 د یی ودار 
-a+b=—3‏ 
ومنه الكتابة الجديدة لصيغة الدالة ۶ 


3 2 
و‎ : : EEE هي‎ XxX +X—-2 

1. حدد 7 مجموعة تعريف الدالة / و حدد عددين حقيقيين a‏ 

0و بک 5 0" 1=( 

و سن ل يي ماح وسرت دامر لدعا 
ڪڪ وا ا وص د ڪي ومنه : F(0) =2x-31n|x-|+k‏ مع keR‏ 
3. حدد الدالة الإصلية ٣‏ للدالة f‏ على 4ا بحيث 2م1- (3-) ۳ وبما أن ٠‏ | + 1| مر يعني 1< 
اجوبة : يعني إ0 عع 2 - × + D, ={xe R/ x‏ ومنه : 1<0-» وبالتالي : مجموعة الدوال الأصلية هي: 
RE‏ نبحث عن الجذور + (2-1) م31 - 2 - F(x)‏ مع keR‏ 
٣ )2(-3 A=b -4ac =1 -4x(-2)x1=1+8=9>0‏ يعني 0=)+(1)م4-31 يعني 4-= ۸ 
E oa 0‏ ومنه : 4-(1-×) F (x)= 2x-31«‏ 
ده د/.- مه نز 2 143 4 13 
> 9و ت بعدي |- د-9 == د 7 3 ٠.‏ 

20 ل 2 2x1‏ 1 > <<« | تمرين19: ا 
D, =R/{-2;1}‏ [. لتكن الدالة العددية ع بحيث: :مم7 -+ -ح («) 8 
r a(x+2)+b(x-1) ax+2a+bx-b (a+b)x+2a-b‏ 1. حدد ,0 و أحسب نهايات ع عند محدات ,0 
2 ال ا ا ا ا لل ا کک 
1 1 00 000 2. أحسب (») ”۾ و أعط جدول تغيرات ع 
بالمقارنة حاية 8 نجد أن : ناك 

See‏ 3. استنتج أن: 1x‏ < د , 0 < يرا 

_ + nx 5000 ٠ ل‎ a+b=5 
)(- بحيث : 0< 2 ,جو‎ f أويجمع المعادلتين طرف لطرف نجد : 6 = 30 يعني 1.لتكن الدالة العددية‎ 9 
/)0(--1 ْ 1 
D, - ]0:+-] وبتعويض ۾ بقيمتها في المعادلة الأولى نجد أن :5=ط+2 يعني [.بين ان‎ 
م 2. بين أن / متصلة في الصفر على اليمين‎ - 3 
lim عر‎ (x) : هي : 16 ب‎ f ومنه الكتابة الجديدة لصيغة الدالة‎ 

3 2 +× 
(wxe D,}:f (2) ET‏ 4. بين أن ۴ قابلة للاشتقاق في الصفر على اليمين 
2( ا 2-3 - )4( E (xe D,):f‏ 
ومن : F(x) =2lnx-1+31nlx+2+k‏ مع keR‏ 6 اعط جدول تغيرات /ر 
وبما أن : |2-;-| ع عر يعني 2 x>‏ اذن :1>× 7. حدد نقط تقاطع 27 و المستقيم 1= :y‏ )۸( 
ومنه : 2>0+× و 1>0-ر وبالتالي : مجموعة الدوال الأصلية هي: 8. بين أن ٥,‏ يقطع محور الاأفاصيل في نقطة 
F(x) =2In(1-x) +31n(x-2( +k‏ مع ke R‏ أفصولها ينتمي إلى 3 

2 


3- ر(ما)م يعني 2م1[-م/+ (1)ماة+ (4)م21 يعني (27)ہ2-21ہ1= )۸ 
يعني 2مإج -غ ومنه : 2102 (2-,ب)ماة+ (-1)ما2- F(0)‏ 
تمرين18:نعتبر الدالة العددية / المعرفة على المجال ]مم+:1[ 1 أجوبة .ل >ما- + -(*)8 | 


9. أنشئ ,0 في معلم (ز,0;1)( خد 62,7 , 1۸20,1 ) 
مه+ ;0| = D,‏ 


4 الأستاذ: نجيب عثماني 


E E lim g (x) = lim x-Inx = 1 سب-|‎ 


x41 X X 


lim Inx = ن : مع‎ lim g(x) = limx-[nx ممح‎ 
x40 x40 


“لجر 


Eg كد كد‎ 
X X 


اشارة (*) ع هي اشارة :1- × لأن : xe |0; +eo|‏ 


xe jQ+eq 1 > x - [nx : (1)ع لمدبو عو ادن‎ = g(x) ٠ اذن‎ 
Vx e ]0;+eo| Inx > x : ع ادن‎ [0+ 0O<1<x=Inx : اڏن‎ 


11 نل م دالة معرفة يعني ±0 ×م1-× و 0<× 
ال-0 
1--(0)/ 
وحسب ماسبق وجدنا أن ×م] -عر > 0 اذن : 0ع ×م]-x×‏ 
ولدينا 0 لديه صورة اذن : +oo|‏ :0 | ت D,‏ 


lim f (x) --1- f(0) ٠ ادن‎ ۵ = 0 2 limin = 5 lim ل‎ - 0 
x40" x40 * [nx 


E سني اعبار‎ e 


[nx 
X + [nx ا‎ 1+ (3 
- lim غ و رهد‎ 


0 lim 111 لع رقت‎ 
0 مب 0-712 صب ف‎ [nx E [nx 
X| 1 |] 


لأن : م :7 م ومبيانيا : 1 , مقارب لمنحنى الدالة ر 


[nx + xX — [nx‏ دعر تسسا 
XxX — [nx _ 1 X — [nx (4‏ ا (0) f‏ -(×) / 
X‏ * مجر ,05 * مجر 0 x40 * X×¬—-‏ 
. 2 
lim‏ حل ب [in‏ = 
X — [nx‏ * لجر x(x —Inx)‏ * مجم 


E 
= (x-Inx) 


X 


1 1 
-(x+Inx) 83 +--+‏ سم لجن 


كه 


Vxe |0; +oo| £ (0= 2-4 _ 211-17‏ 
6)اشارة )م هي اشارة : ,رمز - 1 


e> عر‎ © Ine > Inx< 41 > Inx 4 1] - [nx > 0 
: ومنه جدول الاشارة والتغيرات‎ 


5 الأستاذ: نجيب عثماني 


×+ يعني ×م] -× = بوم[‎ X + Inx _ 
Xx — [nx 


يعني 0 = ,م21 يعني 0 = ×م] يعني 1= × 
اذن نقطة تقاطع 6 و المستقيم 1= (A): y‏ هي (4)1:1 


7-(»×) ۶ يعني | 


1-2 1 ا 
01-2 2 _ 8 1-2 2 
1١ 1 11-272 1+ 2In2‏ 1 رت 
02- |= اا 
2 27 2 
1 
- (1)1+- 
2-1<0- 2 - (1) ۶ 
1 1 
- (7)1--2 
2 2 


ومنه حسب مبرهنة القيم الوسيطية فان المعادلة 0 - (م) / 
حلا على الأقل على المجال |8 


أي : ,© يقطع محور الأفاصيل في نقطة أفصولها ينتمي إلى 


(9 


لو 
لړ 
لو 
01 


8 7 6 5 4 3 5 1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 x 


35 
-2 
55-0 
4 
5-7 
ك6 


تمرين20: أحسب وبسط ما يلي : 1) 4 رع10 4)2 پعه! 


log 9 (4 lo, > (3 
A =log, | + los, (10) + 2 (5 


In4 In? _ 2‏ 
:1 ) 4 رعه1 طريقة 1: 2- 25 حب رهما 
52 2م In2‏ 2"2 


طريقة 2: 2 = 2×1 - 2 210g,‏ = 22 رعو! = 4 رعه1 
2 
02 مع : 2 In 4 5 In 2 5 AMZ‏ =4 
3 8 
In8 Inî 3ln2‏ 


3 2-=2×1-=2/ ;2= )2( 2-108 وو log‏ 
يمكن استعمال طريقة أخرى 

4 
log 4 جرعم - و‎ (N3) = 4108 ۾‎ N3 =4 ×1 =4 (4 


log 


1 
A=log, 8 +log, (10) +log, (I3) ==log, 5+log, (5<2) +log, 5 
3 3 
CT GI 
o8, 5+lce, Soe, 21 lee, 3-1 ملحب وهام ادة يماح‎ 


ج ای 


تمرين21:أحسب ما يلي: 
log, )4/2()2 log, (2 )+loe, (0)‏ 
7 
أجوبة : 1= )2( 1o8, x10) = tog,‏ = )10( ما )2 log,‏ 
=e, (2) =e, 8 1= (2‏ 2 )72( 5 
تمرين22:أحسب و بسط ما يلي: 
log, 0,0001 ,1og,, 100‏ 
A=10g(250000) +1og/250 -10g (125)‏ 
أجوبة : < = 2>1 = 10 log, 100 = log, 10° = 210g,‏ 
log, 0,0001 = log, 10 * = -4 10g, 10 = -4‏ 
A =1og (250000) +1og 250 -10g (125)‏ 


A= log (5 x10°)+ عمل‎ (5 x10) -108)5( 
A=1log5” +log10 + (l5 +1og10) -5 


5- (21085+1) 4101012 +5ه210 4 


1 1 9 
A=2l0g5+4+1l0g5+—-31[0g5 = 4+ --- 
1 5 2 ك2‎ 2 


تمرين23: حل في «1 المعادلات التالية : 

log, بعه2(»)1)‎ (x)-1) =0 1 

-1910g×-10=0 .2‏ ”(×gه2)1‏ حيث ع10 هو اللوغاريتم العشري 
أجوبة : 1) المرحلة 7ء هذه المعادلة معرفة إذا وفقط إذا كان: 
0> دو 0 <2 

يعني إذا كان: 0 < × و0 < ×اذن : ]+0[ = ,2 

المرحلة 2 ,حل المعادلة.0-[1-(:) م108 )<(22) يعوا 

يعني 1-0 (رابع1 أو 20-0) ,هما يعني (5) بهم - (د) هوا أو 
[[اجم- )2( ke,‏ 

يعني 5= أو 2-1 يعني 5= أو = ومنه 5 S‏ 

2) 10-0-ع1910- '(دعه2)1 

هذه المعادلة معرفة اذا وفقط إذا كان: 0 < × اذن : D, = ]0;+o]‏ 
نضع : × = × عم] والمعادلة تصبح : 0 =10- ×19- ×2 

A= -4ac=(19)” -4<2x(-10) =361+80=441 = (21) <0 

بما أن 0 < ۸ فان هذه المعادلة تقبل حلين هما: 


19-21 [1 19+21 


27 ل‎ 3 × 
K2 


10 
2x2 


يعني 10- ترع10 و - 1053 


يعني "10- و و لال لم لے ذم رومن ا ١‏ 
01م 
تمرين24: حل في 12 المتراجحة التالية اد log‏ 
7 


الجواب : المتراجحة معرفة يعني إذا كان: 
OT 1‏ 

0< --م يعني < ادن : .ل - م 
2 2 ام 


4 


6 الأستاذ: نجيب عثماني 


1 ن 1١‏ 1 ذل 1_1 
x <1‏ | وموالعني | | و1 <| -- | يعدي > -- 
e 1 50 1 1‏ ر 


2 


يعني 1>,ر ومنه : إذن: Î‏ | [اسم[- 5 
تمرين:125)حل في :1 المعادلة التالية: 

In” (x -1)-1n (x -1)-2 =0 

2)حل في 15 المتراجحة التالية: 

log, (x+1)-log, (-x+2) > 0 

3 3 

ln (x -1( أجوبة : 1) 0= 2-(1- ×) ما-‎ 

هذه المعادلة معرفة إذا وفقط إذا كان: 0 < x-1‏ يعني 1< × 
نضع : × = (1-») مز والمعادلة تصبح :2=0- ×- ”× 
A=b -4ac=1+8=9>0‏ 
بما أن 0 < ۸ فان هذه المعادلة تقبل حلين هما: 


د د درن يعني - × و 1-- ,× 


يعني 2= (1- »)م1 د 1-=(1- »)م ]يعني ”ع =1- × و 1-67- × 
يعني 2+1 - ,ير و 1 و ++ = 5 
€ € 


_log, (x+1)-log, (-x +2) > 2‏ 
3 
المتراجحة معرفة يعني إذا كان: 
x×x+1<0‏ و -×x+2<0‏ يعني 1 -<2 و 2 >2 
اذن : ]1:2[ - ,م 
0 > (2+×-) ,رع10- (1+*) ,108يعني 
3 3 

×+1<-×+2 يعني‎ 108, (x+1) > log, )(-x + 2( 

3 


پچ <× وق : إذن: 2-3 اموه 5-0-2 
4 | | 3 ئْ 


تمرين26: حل في R‏ المتراجحة : مع 12+ 
2 +2 
الجواب : تحديد (7 مجموعة تعريف المتراجحة : 


D= e رم‎ 0| 


1+2 
]1:4 -[-<(, نعتبر : ( ع1 
> یہ روب كا تررم و 2٣م‏ 
2+2 2+2 20-2 
2+2 2+2 


إذن: ]| +:2]ل]1-:مه-[ك x‏ 
و منه : (]دمد,2]ل]1-:مه-[)1:410-[- 5 إذن : 
تمرين27:احسب النهايات التالية : 
10 
(In z)‏ 5 
56 


S = [2:4| 


(2 lim z(ln xz) (1 
lim أجوبة : 1- حساب : *( 2[ )نه‎ 
شكل غير محدد‎ 0× )-٥٥( : مباشرة‎ 
lim, (ln £)? = lim, VF? (ln Vz?) 
= lim, (3V7 In Vz) 


3 
lim z(ln z) = 3 (lim ند/ة‎ In Y2) 


حساب : lim Vz ln Vz‏ نضع : a‏ 
إذا كان : 0 جم فإن : *0 جع 


lim axr In 3/1 = lim [21 ومنه:‎ 
جل جرع‎ 

lim 4/z In š3/ = 0 : نإفاi‎ t11 4 = 0 : و بما أن‎ 
0ج4‎ 140 


3 
lim z(ln a) = 3 (lim 7/2 In Vz) 


به إذن : 0= lim azlnz)‏ 
6 6 240 
0× 35 = 
(ln a)"‏ 3 5 ەل » 
2- حساب : )| مباشرة  :‏ شكل غير محدد 
3 مملجرو 00+ 
۱10 10/710 1 10 1 
د 00 
Vr‏ 3+0 1 43+0 
اح 
07 معدج أ 
10 10 10 
ا lim FZ 10 i‏ 
Vr‏ 0او 1 423+00 
e, E YD‏ 
حساب : 0 مما نضع : ¥ = )ا 
Vr‏ ممدجدجع 
In} In 5 ,‏ 
CG E‏ 
7e0 OT tato f‏ 
In % :. Int .1‏ 
sy,‏ ك u‏ 
Vr t41 1‏ ممدجدع 
تلطا .ىن [ (In z2) _ nio‏ 10 
7 6 ا 
0٥‏ مهد 1010 = نات 
3- حساب )1+ In(3z‏ من[ مباشرة ف شكل غير محدد 
46 مهدج رر 0م 
In(3z +1 In(3z +1‏ 
ل 7 سس 0 E‏ 
21 مه + جه رو 1 ل 60 مه + جه رو 03 مه + ج رق 
In (3z +1)‏ 5 3 _ 
1+ 37 صسدجه 2 
حساب ۰ (1+ 1۸)37 [ نضع : 1+ 3= ا 
a0 37 +1‏ 


إذا كان + ج ي فإن : بجا 
و lim N = lim a‏ 
f‏ مصمدجم 1+ 37 ae‏ 
و بما ان : 0 - = رز[ فان 0 + im InGz‏ 
1 مصمدجم + 37 a+‏ 
2 و .ين 
In (32 +1)‏ 


م 


_ (Gr +1) (G7? +1)- (Gz +1) In(327 +1) 
(37 +1) 


7 الأستاذ: نجيب عثماني 


62 


E 1 


(3: +1)- 6z 1n (3z +1) 
(» +1) 

6» - 6x 1n (32 +1) 
(32 I 


/ ')2 (= 


تمارين للبحث والتثبيت 
تمرين1: 
ا تهر ااا اة ۶ المعرفة .يما ي 


(اج+عما)ء f (x)=‏ إذا كانت X۶0‏ و 0(=0) £ 
1. حدد ,0 
2. أحسب: و أحسب و / lim‏ 


×+ 


3. أحسب !)× زا ثم استنتج اتصال الدالة م على اليمين في 0 
4 أدرس قابلية اشتقاة ' f‏ على اليمين في 0 ثم أعط تأويلا 
هندسيا للنتيجة المحصل عليها 


X40 


6. تحقق أن -(nx+)(nx+3‏ )م 0> Vx‏ 
7. حدد جدول تغيرات الدالة ر 
8. حدد معادلة مماس منحنى الدالة £ عند النقطة الذي أفصولها 1 


تمرين2: 
im In? -30( > 1‏ 
X‏ ممبجير 


2.أحسب مشتقة الدالة 7 المعرفة بمايلي: '(×م])×»=(x×)‏ / 
تمرين3: أحسب 
1) لهام log10*‏ 2 2+185ع10 3 هه -50هها 


-1og > )4‏ 90/. 102+ ¥40 يها 

تمرين4:حل في #] المعادلات التالية: 1 -عرع10+ (2+3) ع10 
(x-1)=2 (2 log, (x-1)+1log, 2-1‏ ۾ log‏ 

(logx) +logx-6=0 (4 log, (2x)x(log, (x)-1)=0G3 
حيث عه[ هو اللوغاريتم نم العشري‎ 

تمرين5:حدد الدوال الأصلية للدالة ثم المعرفة بما يلي: 


کے () م على المجال ]1 :هه [ 


